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1. (10 pont) a) Számítsa ki az
∫ 1

−1

∫ √1−x2

−
√
1−x2

2
(1+x2+y2)2

dy dx integrált. Melyik síkbeli
tartományon történik az integrálás? b) Mit mondhatunk egy nemnegatív tagú sor
részletösszegeinek sorozatáról?

2. (10 pont) Legyen T = [−1, 1]2, L a T tartományt pozitív körüljárásban határoló
görbe és f(x, y) = (x2y, y2). Green tételével számítsa ki az

∮
L
f dr integrált.

3. (10 pont) a) Keresse meg az f(x, y, z) = (2xy− z, x2 + z, y− x) vektormező skalár-
potenciálját. b) Mit tudunk Rd-beli nyílt halmazok uniójáról és metszetéről?

4. (10 pont) Legyen f(x, y, z) = (0, yz, z2), F pedig az y2 + z2 = 1 felület z ≥ 0, 0 ≤
x ≤ 1 része, n3 ≥ 0 irányítással. Számítsa ki az

∫
F
f dF integrált.

5. (10 pont) a) Legyen L az x2 + y2/4 = 1, z = 1 ellipszis pozitív körüljárásban és
f(x, y, z) = (x2, 2x, z2). Írja át az

∮
L
f dr integrált a Stokes tétel segítségével és

számítsa ki az így kapott területi integrált. b) Mondja ki az inverz függvény tételt.

6. (10 pont - BÓNUSZ) a) Gömbi koordinátákban milyen felületet ad meg az r =
cosϑ egyenlőség? b) Legyen f : R3 → R3 kétszer folytonosan differenciálható, V ⊂
R3 korlátos nyílt halmaz sima F határral, V -ből kifelé irányítva. Akkor

∫
F
rotf dF =?
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