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1. (10 pont) a) Számítsa ki az r(t) = (3t, 3t2, 2t3), 0 ≤ t ≤ 1 térgörbe ívhosszát. b)
Egy konvergens numerikus sor összeadandóit átrendezzük. Mit mondhatunk az új
sor konvergenciájáról és összegéről?

2. (10 pont) Legyen f(x, y) = (2xy3, 4x2y2), a T az x tengely, az x = 1 egyenes és
az y = x3 görbe által határolt korlátos tartomány, L pedig a T tartományt pozitív
körüljárásban határoló görbe. Green tételével számítsa ki az

∮
L
f dr integrált.

3. (10 pont) a) Legyen f(x, y, z) = z, F pedig az x+y+z = 4 sík 0 ≤ x ≤ 1, 0 ≤ y ≤ 1
része. Számítsa ki az

∫
F
f |dF | integrált. b) Mit értünk egy A ⊂ Rd halmaz torlódási

pontján illetve határpontján?

4. (10 pont) a) Egy síkbeli T tartományt a sima zárt L görbe pozitív körüljárásban
határol. Fejezze ki T területét egy L görbe menti integrállal. b) Definiálja egy d-
változós r + 1-szer folytonosan differenciálható függvény r-edrendű differenciálját és
a maradáktag Lagrange-alakját.

5. (10 pont) a) Legyen F a 4x2 + z2 = 4− y felület y ≥ 0 része, n2 ≥ 0 irányítással és
f(x, y, z) = (−z+ 1

2+x
, arctg(y), x+ 1

4+z
). Mi lesz F határgörbéje és annak irányítása?

b) Stokes tételével számítsa ki az
∫
F
rotf dF integrált.

6. (10 pont - BÓNUSZ) a) Legyen a > 0, b > 0, V = [0, a]×[0, b]×[0, 1], F a V határa
kifelé irányítva. Legyen továbbá f(x, y, z) = (−x2 − 4xy,−6yz, 12z). Számítsa ki az∫
F
f dF integrált a Gauss-Osztrogradszkij tétel alkalmazásával. b) Milyen a, b > 0

esetén lesz az integrál maximális?
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