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1. (10 pont) a) Szamitsa ki az r(t) = (3t, 3t 2t3), 0 < t < 1 térgorbe ivhosszat. b)
Egy konvergens numerikus sor ¢sszeadandoit atrendezziik. Mit mondhatunk az 1]
sor konvergenciajarol és Gsszegérsl?

2. (10 pont) Legyen f(z,y) = (2zy®,42%y*), a T az x tengely, az © = 1 egyenes és
az y = 3 gorbe altal hatarolt korlatos tartomany, L pedig a T tartomanyt pozitiv
koriiljarasban hatarold gorbe. Green tételével szamitsa ki az fL f dr integralt.

3. (10 pont) a) Legyen f(z,y,z) =z, F pedigazx+y+2=4stk0<2x<1,0<y <1
része. Szémitsa ki az [}, f |dF| integralt. b) Mit értiink egy A C R halmaz torlodasi
pontjan illetve hatarpontjan?

4. (10 pont) a) Egy sikbeli T' tartomanyt a sima zart L gorbe pozitiv koriiljarasban
hatéarol. Fejezze ki T teriiletét egy L gorbe menti integrallal. b) Definidlja egy d-
valtozos r + 1-szer folytonosan differencialhaté fiiggvény r-edrendii differencialjat és
a maradaktag Lagrange-alakjat.

5. (10 pont) a) Legyen F a 4x? + 2% = 4 — y feliilet y > 0 része, ny > 0 iranyitassal és
f(z,y,2) = (—z—l—%%x, arctg(y), x+4J+Z). Mi lesz F' hatargorbéje és annak iranyitasa?
b) Stokes tételével szamitsa ki az [ protf dF integralt.

6. (10 pont - BONUSZ) a) Legyen a > 0, b > 0, V = [0,a] x[0, 5] x[0, 1], F a V hatara
kifel¢ iranyitva. Legyen tovabba f(x,y,z) = (—a? — 4ay, —6yz, 122). Szamitsa ki az
Il » [ dF integralt a Gauss-Osztrogradszkij tétel alkalmazasaval. b) Milyen a, b > 0
esetén lesz az integral maximélis?



