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1. (10 pont) a) Szamitsa ki az fol fyyz ye*’ dx dy integralt. b) Mondja ki a numerikus
sorokra vonatkozo integralkritériumot.

2. (10 pont) Legyen f(z,y,z) = (2zy?, 2z%y, —22%y*), L pedig az 2> + 22 =1, y = 2
korvonal a pozitiv y féltengely fel6l nézve pozitiv koriiljardsban. Akkor fL fdr="?

3. (10 pont) a) Legyen a = (a1,az2,a3) és r = /2?2 +y% + 22. Szamitsa ki rot(ra)
és tot(r2a) értékét. b) Mit értiink azon, hogy az f : R? — R fiiggvény totalisan
differencialhat6 az a € R? pontban?

4. (10 pont) a) Legyen f(x,y, z) = x+/y? + 4, F pedig az y? + 4z = 16 feliilet 0 < z <
1, z > 0 része. Akkor [, f|dF| =?Db) Adja meg a shx és cosz fliggvények 0 koriili
Taylor-sorfejtését.

5. (10 pont) a) Legyen r(p,0) = (V3singcosf,v/3sinpsind, v/3cosp), 0 < ¢ <
/2,0 < 0 < 27w. Milyen F felillet paraméterezése ez? b) Legyen F a novs z
iranyban irdnyitva és f(x,y,z) = (3y,5 — 2x, 22 — 2). Stokes tételével szamitsa ki az
[ rotf dF integralt.

6. (10 pont - BONUSZ) a) Legyen az f : R® — R kétszer folytonosan differencialhato
68 fox + fyy + [oo = 0, legyen V' C R? egy korlatos nyilt halmaz sima F hatérral a
V-bél kifelé iranyitva. Alakitsa at az [, fgrad(f) dF integralt térfogati integralla.
Pozitiv-e az integral? b) Adjon képletet kétvaltozos fiiggvény grafikonjanak felszinére.



