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1. (10 pont) Számítsa ki az x2 = y, x2 = 2y, x3 = y2, x3 = 2y2 görbék által határolt
korlátos síkidom területét.

2. (10 pont) Legyen V az x2 + y2 + z2 ≤ 9, 0 ≤ x, 0 ≤ y,
√

3x2 + 3y2 ≤ z által
megadott tartomány. Akkor

∫
V
xyz dV =?

3. (10 pont) a) Legyen r(t) = (R cos3 t, R sin3 t, 3/2R sin t cos t), 0 ≤ t ≤ 2π az L görbe
paraméterezése. Számítsa ki a görbe ívhosszát. b) Mit mondhatunk numerikus sorok
összegéről az összeadandók átrendezése esetén?

4. (10 pont) a) Keresse meg az f(x, y, z) = (eyz, xzeyz, xyeyz) vektormező skalárpoten-
ciálját. b) Mondja ki a feltételes szélsőérték létezésének szükséges feltételét.

5. (10 pont) a) Legyen f(x, y) = (−y3, x3) és T = (x2 + y2 ≤ 2), az L görbe pozitív
irányban kerüli meg T -t. Számítsa ki az

∫
L
f dr integrált Green tételével. b) Mondja

ki a Gauss-Osztrogradszkij tételt.

6. (10 pont - BÓNUSZ) a) Milyen F felületet paraméterez r(ϕ, θ) = (2 sinϕ cos θ, 2 sinϕ sin θ, 2 cosϕ),
ahol 0 ≤ ϕ ≤ π/2, 0 ≤ θ ≤ 2π? b) Számítsa ki Stokes tétellel az

∫
F
rotf dF integrált,

ahol L az F felület határgörbéje, f(x, y, z) = (y2, z2, x) és F felfelé van irányítva
(n3 ≥ 0).
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